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EINLEITUNG DES HERAUSGEBERS

In diesern Band der Nachlafireihe der Bernard Bolzano - Gesamtansgabe
sind einige Frithschriften Bolzanos enthalten, die seine Ansichten iber die
Grundlagen der Mathematik und Physik, iiber Logik und Ethik in der Zeit
zwischen der Publikation der » Beytriige zu einer begriindeteren Darstellung
der Mathematika! und dem Anfang seiner Arbeit an der »Wissenschafts-
lehre«® darstellen.

Bolzano (2) enthilt einen Plan fiir eine wissenschafiliche Gliederung der
mathematischen Disziplinen. Eine solche Gliederung mufl nach Bolzano die
folgenden Facher umfassend:

A. Allgemeine Mathesis
B. Bezondere mathematische Disziplinen
I. Aetiologie (Lehre von Grund und Folge)

II. a. 1 Chronometrie (Zeitlehre)
2 Geometrie (Raumlehre)

b.1 Chronische Aetiologie (Ursachenlehre)
2 Reine Naturwissenschaft (Mechanik oder Bewegungslehre)
Bol (2) ist eine allgemeine Einfihrung in die Klassifikation und
Methodologie der Mathematik. Das im vorliegenden Band veriffentlich

Werk mit dem Titel »Allgemeine Mathesis « entspricht Punkt A der Gliede-
rung, Es befindet sich in 2wei von Bolzano geschriebenen Fassungen in der
Handschrift lung der Osterreichisch Nationalbibliothek [ONB]
unter der Signatur S.n. 3457. Diec erste Fassung ist auf Bl3v auf den

! Bal: (2). Siehe die Bibli hie weiter unten,
2 Bolzano(19).
? Vgl Bolzano(2), 5. 20-26, 37,




14. November 1810 datiert. In dieser Ausgabe wird zuniichst die sweite Fas-
sung (S.n. 3457, 1.b), die 16 Blitter in der Grofle 212x174 mm umfaBt,
wiedergegeben. Danach folgen die letzten zwei Drittel der ersten Fassung
(S.n. 3457, L.a, BL6v-16, in der GroBe 218x180 mm), die in der zweiten
Version nicht behandelte Themen enthiilt. Die Blattzihlung gibt - wie bei
allen ONB-Manuskripten des vorliegenden Bandes — die (nicht von Bolzano
stammende) Foliierung mit Rotstift wieder, Das Titelblatt der ersten Fas-

sung ist folgendermaBen beschriftet: » Allgemeine Mathests. | Erster Aufsatz, |
der Beytrige ete — 2t Licferfunlz.« Die beiden Versionen von Bolzanos
Manuskript enthalten folglicl die ersten Abschnitte des ersten

Teils der geplanten Fortsetzung zu Bolzano(2).

Als Einleitung zu einer ausfiihrlicheren Darstellung der Lehren unter
Punkt B der Gliederung habe ich ein kurzes Manuskript Bolzanos iiber
» Einige Lel aus der Aetiologi ngestellt. Es liegt unter der
Signatur S.n. 3458.2.¢ in der ONB vor und umfaBt 6 Blatter in der Grifie
212x180 mm (auBer BL.1). Das erste Blatt ist ganz durehgestrichen. Aus
Bolzanos Paragraphenziblung geht die korrekte Anordnung der iibrigen
Blitter hervor: 3,4, 5, 6, 2.

Hiernach folgt ein von Bol geschrieb M. kript mit dem Titel
»Vorhereitungslehren«, das aus dem Prager NachlaB im Literaturarchiv des
Pamétnik ndrodniho pisemnictvi stammt, Es umfafit 56 Blitter in der
Grisie 214x180 mm und mit Bolzanos Bogenzihlung: 1-14. Es ist aufer-
dem mit Bleistift {(nicht von Bolzano) rechts unten liickenhaft foliiert: 1, 10,
20, 30, 40, 50, 56, In der Ausgabe wird eine Erginzung dieser Foliierung be-
niitzt. Die Blatter Lv, 30w, [31], [32], 40v, 56 sind leer. (Im Prager NachlaB
findet sich unter dem Titel »Aetiologie« such ein 30 Blitter umfassendes
Manuskript Bolzanos, das sehr skizzenhaft und grif ils durchgestri-
chen ist.)

Der erste Teil der »Vorbereitungslehrena (BL1r-40r) behandelt die
Aetiologie, die Lehre von Grond und Folge. In seiner »Wissenschafislehre«

versucht Bolzano, die Sitze iiber die Beziehung zwischen Grund und Folge
durch seine Theorie der Abfolge - Relation zu formalisieren. Der erste Ab-
schnitt der Aetiologie, » Einige Lehren der allgemeinen Actiologie« (BL 1r—
[24]r), entspricht B 1 in Bolzanos Gliederung der mathematischen Wissen-
schaften. Der zweite Abschnitt, » Grundlehren der Ch logie« (BL [24] v—
30r), entspricht Punkt B I1.a.1, und der dritte Abschnitt, » Grundlagen der
speziellen Aetiologie« (BL.[33]r—40r), entspricht Punkt B ILb.1 der Glie-
derung.
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Der zweite Teil der »Vorbereitungslehren« (Bl [41]r—[55]v) hat den
Titel »Eigentliche Mechanik« und entspricht somit Punkt B I1.b.2 der
Gliederung. In der ONB finden sich unter der Signatur S.n. 3458.6 vier
Bearbeitungen eines Manuskripts iiber Mechanik, von denen die drei letzte-
ren ebenfalls die Uberschrift » Eigentliche Mechanik« tragen, Die von Bol-
zano als vierte Bearbeitung bezeichnete Fassung ist anf dem ersten Blatt
auf den 12.September 1808 datiert. Sogar diese vierte Yersion ist skizzen-
haft und groBenteils durchgestrichen.

Zu Punkt B T1.a.2 in Bolzanos Gliederung erscheinen im Band IT A 6
der G be verschiedene Frithschriften zur Geometrie. Der vor-

liegende Band emhilt nur ein kleines Manuskript, » Neue Theorie der Paral-
lelen « (ONB S.n. 3459.1.¢), in dem actiologische Betrachtungen eine we-
sentliche Rolle spielen. Das von Bolzano geschriebene Manuskript umfafit
4 Blatter in der Grofe 225x186 mm, wovon BL3-4 leer sind. Auf der
ersten Seite bemerkt Bolzano, dafl er dieses Mnnn!lkript erst 9 Jahre nach
seiner ersten Verdffentlichung, Bolzano (1) von 1804, geschrieben hat.
Bolzanos Manuskript zum Aufsatz » Etwas aus der Logik« ist nicht
erhalten gebliehen. Es existieren jedoch vier Abschriften im Prager Nach-
lafl:
1. Ein von Peter Bolzano geschrichenes, zusammengeheftetes Manuskript
von 28 Bliattern in der GréBe 248x200 mm (wobei BL[1]v, [26]v, [2T]v
und [28] leer sind). Das Manuskript enthilt viele Verbesserungen und Zu-
siitze von Bernard Bolzano (mit Bleistift) sowie von M. J. Fesl (mit Feder)
und wird im vorliegenden Band wnter Beriicksichtigung der anderen drei
Manuskripte wiedergegeben.
2. Ein von Joseph Matéjka geschriebenes Manuskript? von 23 Blittern in
der Grisfle 179x112 mm (wobei BL|1]v und [23]v leer sind) unter dem
Titel: » Bolzano®s | Etwas aus der | Logik «. Das Manuskript ist mit Bleistift
foliiert: 210 (BL[12]r), 200 (BL[2]r). 220 (BL[19]r). 210 (BL[12]r), 230
(BL[21]r). 231 und 220 (BL[22]+), 232 und 221 (BL[23]+), auf den 17.7.1819
datiert (BL [23]r) und gebunden als Anhang eines Bandes unter dem Titel :
» Bol | Religi | Wi haft.« mit dem Untertitel: » Christkatholi-
sche Dogmatik und Moral.u; es enthilt Abschnitt 3-6 des 2, Hauptstiickes
und das 3. Hauptstiick, Der erste Band dieses Werkes enthilt aullerdem auf
der letzten beschriel Seite folgende Datiernng: »L.[eitmeritz] d. 14[.]
May B19. «

+ Bartod(1), Nr. 3499,



3. Ein von Viclav Kratochvil geschriel gebund Manuskript® von
23 Blattern in der Grofle 255x202 mm (wobei Bl.1v und [23] leer sind)
unter dem Titel: » Etias aus der Logik | sum Privatunterrichte | vom | Prof
Ber. Bolzano | zusaififmen]gestellt.c Das Manuskript ist mit Bleistift rechts
unten liickenhaft foliiert: 1-5, 20, 22, und auf B1.22v datiert: » Dopsal dne
21.Prosince 849 [Geschrieben den 21.Dezember 1849]«. Auf BL1r findet
sich eine Anmerkung mit Bleistift: » 0d Danede [Von Danef].« Das Manu-
skript wurde nimlich 1897 der Bibliothek des Nationalmuseums in Prag
von Frantifek Dane# geschenkt.S

4. Ein von Carl Alois Lanbe geschriebenes, gebundenes Manuskript? von
37 Blittern in der Grifle 234x 190 mm (wobei BL[1]v, [36] v und [37] leer
sind) unter dem Titel: » Erwas | aus der Logik | von | Dr: Brn: Bolzano.«
Das Manuskript ist vom Schreiber paginiert: 1-69 (BL[2]r-[35]r). Auf
BL[1]r findet sich eine Anmerkung von Fesl: »erh.[alten) 24].] Aug. 1850 |
von Hm Laube in Leitmeritz, «

Eine Datierung des ersten Manuskripts ist derzeit unsicher. In Anbe-
tracht der Tatsache, dall Peter Bolzano 1793 geboren wurde, ist ein Ent-
stehungstermin nach 1813 hrscheinlich. Ein Entstehung in vor
1811 ist ebenfall: hracheinlich, da Peter Bol um diese Zeit erst
sein Logikstudium unter der Leitung seines Bruders Bernard anhand des
Lehrbuches von L. H. Wagner? begann,?

Zu Anfang des Wintersemesters 1819 wurde Bernard Bolzane beauftragt,
zwei Sohnen des Fiirsten Schwargenberg Privatunterricht in Logik

geben. Bolzanos AuBerungen in einem Brief an Fesl vom 9.12.181910 Jassen
vermuten, daB er dabei die Vorlage zu Peter Bolzanos Manuskript verwen-
dete. Die Abhandlung erschien 1831 in tschechischer Ub g von
Frantigek Sirll, Die 1883 hi hechische Ub g von Emilie
Schmutzroval? ging von Kratochvils Manuskript ans.13

Es folgen zwei Aufsitze Bolzanos, einer iiber das oberste Sit:engeset:

und ein anderer iiber » Logische Vorbegriffe«, die in einem Manuskript

Bartod(1), Nr, 2299,
Pavlikovi (2), 8.513.
Barto#(1), Nr. 2660.
Wagner(1).

Vgl Bolzano(E 1), 8.77.
Vgl Pavlikovi(2), 5.514.
Bolzano(13).
Bolzano(37).
Pavlikovi(2), 8.513.

® w9 s e
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gusammengefalit sind. Das Manuskript findet sich im Prager Nachlall und
umfaft 8 Blatter in der Grofe 224x197 mm. Die drei letzten Seiten sind
leer. Das Manuskript ist von Bol b o : 1-2, Der zweite Auf-
satz (BL[2]v-[T]r) folgt direkt auf den n—atrn und behandelt philosophi-
sche Themen, die spiter in der »Wissenschaftslehre « wiederkehren. Eine
frithere Transkription des Manuskripts wurde in Winter (40) veroffentlicht.
Bolzanos Bemerkung (Bl.[2]r), das Manuskript sci mehr als achtzehn Jahre
nach dem Anfang scines Logikstudiums geschne.ben“ libt auf das Jabhr
1814 oder 1815 als w heinlichen E gstermin schlieBen.

Die letzte Abhand]nn,g, »Uiber den Begriff der Griifle und die verschie-
denen Arten derselben, liegt in der ONB unter der Signatur S.n. 3457.2
vor und umfallt 29 Blitter in der Grife 221x185 mm. Das von Bolzano
geschriebene Manuskript ist auf Bl Lr auf September—Oktober 1816 datiert.

Jan Berg

14 Vgl auch Fulnote 58 weiter unten.
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AETIOLOGIE
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| Vorbereitungslehiren. |
| Erster Abschnitt. Einige Lehren der | allgemeinen Aetiologie. |

§ 1.

Zweck und Inhalt dieses Abschnizts. ||

Tn Riicksicht auf die so | Begriffe von Grund und Folge gibt | es man-
cherley Lehrsitze, von denen | Einige freylich jedem gesunden Men-|schen-
verstande von selbst einleuchten, | Andre dagegen von der Art sind, dall | sie

nur durch ein methodisches Nach-|denken erst gefunden und aner-[kannt wer-
den kinnen. Fs wire der | Mithe werth, diese und jene etwas | vollstandiger,
als es in den gewohn-|lichen Lehrbiichern der Philosophie, und | i
der Metyphysik oder | der Ontologie * bisher geschehen ist, | In; und
wiiren sie zahl-[reich genug, um einen eigenen Titel | zu verdienen, so konnte
man sie mit | dem Nah der Aetiologie belegen. | Der Mathematiker bedarf
dergleichen | dtiologische Lehrsitze in jedem Theile | seiner Wissenschaft, sogar

b 1

in der | reinen wnd allgemeinen Grofenlehre || d.h. der Arithmetik. Aus diesem
Grun-|de habe ich in dem gegenwiirtigen Ab-|schnitte Einige dieser Lehrsdtze
doch nur | diejeni gestellt, welche | ich im Verfolge benithigen

werde, | Tch habe sie Leliven der allgemeinen | Aetiologie genannt, weil es noch
eine | besondre, und zwar |1 wenn ich so sagen | darf: | chronische Aetiologie gibt,
in | welcher zu den allgemeinen Begriffen || von Grund und Folge noch der
Begrift | der Zeit hinzukimmt. Diese letztere | ist eine besondre Einleitung in
die Me-|chanik, und wir werden die néthigsten | Sitze aus ihr weiter unten aus-

T

i || die erstere, mit der wir uns jetzt be-|schiftigen, kann der gesammiten
Mathe-|sis als Einleitung voransteh[e]n. |

* 1B selbst in Wolfii Ontologia. |

ki

[2]x
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8.2
Bedeutung der Worte Grund und Folge. |
Die Begriffe, welche wir durch die Worte | Grund und Folge (ratio et sequela) |
ausdriicken, sind keiner eigentlichen | Erklirung (definitio) fihig, indem es |
einfache und erste Grundbegriffe sind, | bey welchen es eben darum kein
genus | proximum und keine differentiam spe-|cificam gibt. |
Um sich indessen auch iiber solche Be-|griffe, und iiber das Wort, welches zu |
ihrer Bezeicl g dienen soll, g || zu dndigen, bleiben noch zwey |
Mittel iibrig. Das Eine ist die Be-|ni g
Worte und Redensarten, die un-|sern Zuhirern etwa bekannter sind, | und die
wir mit jenem wnbekannten | Worte in identischen Sétzen verbin-|den. Der-
gleichen identische Sdtze wiiren | fiir unsern gegenwirtigen Fall: Grund | ist,
was etwas Anderes bestimmt, und | dieses Andere ist - die Folge. Oder: | Grund
ist, wovon ein Andres abhangt, oder |
|| wodurch es her-|vargebracht wird, oder woraus erkannt | wird, warum es so
und nicht anders | sey; und dieses Andere heifit die Folge. — | Das zweyte noch
ausgebreitetere Mittel, | sich iber Begriffe und Worte zu ver-|stindigen[,] ist

Yt Yo i
anderer g 3 |

die Aussprechung solcher | Urtheile, in welchen diese Begriffe un-|ter verschie-
denen Verbindungen vor-[kommen. Aus der Vergleichung | dieser Siitze ab-
strahirt sich der Zuhérer, von | welchem Begriffe hier die Rede sey, und wel-|
ches Wort ihn bezeichne. DicBl ist be-[[} lich das Mittel, durch welches wir
ein | Jeder die ersten Worte in unsrer Mut-|tersprache kennen lernten. Fiir

un-|sern gegenwirtigen Iall scheint es jedoch | nicht nothwendig, auch noch
diefl Mit-|tel anzuwenden, weil schon das erstere | hingereicht haben wird. |

183
1. Grundsatz. Wo der Grund ist, du | ist nothwendig auch die Folge. |

§.4.1

1I. Grundsatz. Fon Allem was weh er-{kenne, muf ein Grund vorhanden sevn,
warum ich es erkenne. |

Anm. Vorhanden seyn — sag” ich, allein | nicht immer auch { fiir uns) erkennbar,
noch weni-[iger wirklich v.[on] uns erkannt. — Dieses ist | der bekannte Satz vom
Grunde, | hier unserer gegenwiir-[tigen Absicht gemif, bloB auf Er-|kenntnisse
cingeschrinke. Uibrigens | gilt er jedoch auch von Gefiihlen, nur | meiner An-
sicht nach nicht von den Aew-| ferungen des freyen Willens; und | eben delhalb
habe ich den sonst gewihnlichen | Ausdruck desselben ».Alles was ist (oder ||
geschieht) hat seinen Grund[«], nicht bey-|behalten wollen, — Offenbar ist es |

78
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endlich, daf man ohne Voraussetzung dieses | und des vorhergehenden Satzes
gar keine | Schliisse und Beweise annehmen kann; | und hierans ergibt sich,
dall diese | beyden Sitze in jeder Wissenschaft, also | auch in der Mathematik,
stillschwei-|gend vorausgesetzt werden; wie auch, daBl | es unmiglich sey, einen
Beweis fiir sie | zu geben, dal sie mithin den Nahmen | Grundsitze mit allem
Rechte verdienen. |
§7.

III. Grundsatz. Gleiche Griinde haben | gleiche Folgen. |

Anm. Dieser Grundsatz, den man auch || so ausdriicken kann: »Dinge,
deren be-|stimmende Stiicke gleich sind, sind selbst | gleich« (s.Jiche] §. 2. Anm.),
ist in allen Thei-[len der Mathematik, selbst in der rei-|nen d.h. der Arithmetik
unentbehrlich, | DaB z.B. gleiche Factoren gleiche Producte | geben | kann man
nur daraus be-jweisen, weil die Factoren das Product | bestimmen, und Dinge,
deren bestim-[mende Stiicke gleich sind, auch selbst gleich | seyn miissen. u.
drgl, m. |

6.

IV. Grundsatz. Gleiche Folgen haben | nicht nothwendig auch gleiche Grimde. ||

Arnen, {Wir verstehen hier unter | Gleichheir die vollige Einer-|levheit aller
Eigenschaften; | so dall zwey gleiche Dinge | eigentlich nur Ein und dassel-|be
Ding zweymahl gedacht | sind. In diesem Sinne des | Wortes behaupten wir |
jetzt: dally auch aus wngleichen Grinden | gleiche Folgen entspringen kimnen;
oder | daB man nicht riickwirts aus der {Beschaffenheit) [der] Folge | auf die
Beschaffenheit des Grundes, der sie her bracht | hat, schlieflen kinne. Die

Wahrheit dieses Sa-|tzes, von welchem einige Ontologen schein-|bar sogar das
Gegenthed behaupten, | erhellet aufs deutlichste ans einigen Bey-|spielen.
ka.nn man die Summe als eine | Folge betrachten, von welcher den Grund | die

1 S I hen; glei-[che S li also geben gleiche Sum-
men, | aber nicht umgekehrt setzen gleiche Summen | auch gleiche Summandus

vorans. Die {absolute GriBe des) Fla-|cheninfalts eines Dreyecks kann ange-
sehen | werden als eine Falge, die in der ahsoluten Linge | der drey Seiten
gegrindet ist; und defihalb | haben Dreyecke von gleichen Seitenlingen auch
gleiche Grifie | des Flicheninhalts; nicht aber wmge-|kehrt. Die {absolute)
Gréfe und der Vereinigungswinkel der bey-|den aufern Krdfte bestimmet die
absolute | Grifle jener muttlern, die | ihnen gleichgiiltig seyn sell; wo also jene
beyden Stii-{cke gleich sind, da ist es | auch die absolute Griile | der mittlern
Kraft;} |

| allein nicht um-|gekehrt. — Dall iibrigens dieser sowohl | als auch der vorher-
gehende Satz (§. 5) ein | unbeweisbarer und echter Grundsatz | sey, erhellet

h)

[#]»

5]r
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[61v

daraus, weil der Begriff | des Grundes, der in beyden vorkém[mt, | keiner Zer-
legung fihig ist. |
87

Erklirung. Wenn A als Grund von B, | B wieder als Grund von C, C wieder ||
als Grund von D gedacht wird, u.s.w.; so | heift man A den ndchsten oder
unmittel-\haren Grund von B, und B die nédchste | oder unmittelbare Folge von A;
dagegen | von C, D, ... heisset man A einen entfern-|ten oder mittelbaren
Grund, und C, D, .. | dessen entfernte oder mittelbare Folgen. |

Anm. Diese U heidung des niich-[sten und der entfernten Griinde ist
be-||sonders wichtig in der Mechanik, Bey | jeder Bewegung wind als nichste
Ur-|sache von dem zuriickgelegten Raume | eine gewisse Geschuwindigheit in dem
be-|weglichen Objecte angenommen; als ndch-|ste Ursache von dieser aber
wird eine | Araft gedacht. Die letztere also wird | nicht als néchste, sondern als
eine ent-|fernte Ursache von der beschriet | Bahn E htet; eine Bemer-

kung, von || welcher, wie sich unten zeigen wird, die | wichtige Bestimmung der
Formeln fiir | Geschwindigkeit und Kraft abhingt. |

8.8
Lekrsatz, Wo der Grund ist, da ist noth-jwendig nicht blof} seine nachste, son-
dern | auch jede seiner entfernten Folgen, |
Beweis, Wo der Grund ist, da ist wenigstens (nach §. 3) | anch seine néchste
Folge. Also wo A ist, ist | auch B; wo B ist, auch C; wo C ist, auch Dy | u.s.w.
Mithin wo A ist, sind auch C, D, ... || dessen entfernte Folgen. |

§2.1
Lehrsatz. Von gleichen Griinden sind nicht | nur die ndchsten, sondern auch
alle | noch so entfernte Folgen gleich. ||
Bewets. Sind die Griinde gleich, so sind | es (nach §. 5) zum wenigsten auch
ihre | michsten Folgen. Sind also A und a | gleich, so sind es auch B und b; sind |
B und b gleich, so sind es auch € und ¢; | n.s.w. |

§.10. |
Erkidrung. Der Grund, den alle meine | Vorstellungen und Urtheile haben |
miissen (§. 4.), wird immer nothwendig | Eines von beyden seyn: entweder
wieder | fiir mich erkennbar, oder nicht erkenn-|bar. Im ersten Falle, wenn ich
ein | Urtheil fille darum, weil ich so eben | mir des Grundes bewult geworden
bin, | von wiellch[e]m es eine Folge ist; so heille ich | diese Verrichtung meines
Geistes ein Fol-|gern oder Sehlteflen; auch wohl (obgleich mit | einem b dern

80
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Nebenbegriffe) ein Beweisen. | Urtheile, die einen E[ir] mich erkennbaren
Girund || haben, heisse ich daher bewecshare, die | Andem unbeweisbare. |

§.11.

Erklirung. Bey Einige[n] von meinen Urtheilen {ist das Pradicat an | das
Subject mit dem | Bewwfstseyn der | Nothaendigheit ge-[kniipft; bey Andern |
nicht. Die erstern) |

| heisse ich {nothwendige (auch) a priorische); die lete-|tern {zufallige (auch)

empirische). — Unbeweishare Ur-|theile (§. 10), die a priorisch sind, heisse | ich
Grrundsitze; die empirisch sind, wn-|mitelbare W alrneh |
Anm. So ist das Urtheil: »in jedem gleich-||schenklichten Dreyecke sind die

Winkel | an der Grundlinie gleichs — ¢in a priori-|sches; das Urtheil: »es
schneyet« ein empi-|risches. Die Copula in einem a priorischen | Urtheile ist
ein wenn auch nicht ausdriick-Jlich gesetz[tles doch immer stillschweigend |
verstand[enJes: it nothwendig; bey einem || empirischen dagegen ein bloBes
asserto-|risches: ést. — Noch besser wiirde man | aber vielleicht alle Urtheile in
vier Klassen | theilen, jenachdem ihre Copula {in einem) Muf | seyn, Soll seyn,
Kann seyn oder Ist be-|stehet. Die erstern Drey sind a prio-|risch; hier aber
haben wir es nur mit | Urtheilen der ersten oder letzten Art | zu thun, ||

§.12.
1. Zusatz, Urtheile, die aus zwey a prio-|rischen gefolgert sind, sind gleichfalls |
a priorisch. Denn wenn die beyden | Primissen die Copula: st nothicendig |
enthalten, so hat auch die Conclusion die | Copula: ist nothwendig. |

13|
2. Zusatz. Im Gegentheile aus einem empi-|rischen Urtheile kann immer nur
ein | gleichfalls empirisches gefolgert werden; | wenn nech ein a priorisches
dazu genom-{men wird. |

I8 14, |
Frklarung. Den Grund von einem un-|beweisharen Urtheile, das ich mit Noth-|
wendigkeit denke, (von einem Grundsatze), | nenne ich theils die absolute
Nothwendig-|keit an sich, theils — (in wiefern er | nihmlich auch in mir, der ich

das Urtheil | fille, liegen kann) — die eizenthiim-|liche Beschaffenheit meines
Denkvermi-|gens. — Der Grund von einem unbeweis-|baren Urtheile, welches
ich micht mit Noth-|wendigkeit denke (von einer WWahrneh-|mung) erscheinet
mir eben darum als || etwas niche Nothwendiges, sondern nur — | #irkliches; und

weil es dieser Urtheile | sehr vielerley gibt, und verschiedene Fol-|gen {noth-
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wendig) auch verschiedene Griinde voraus-|setzen (§. [5].); so muB ich fiur diese
Art | der Urtheile mehrerley Grinde anneh-|men; ich thue es, und nenne sie
Dinge | aufer mir. — Die Vorstellungen in mir, | von welchen ich diese Dinge
als Griinde | annchme, nenne ich Eigenschaften (und | zwar erkannte Eigenschaf-
ten) dieser | Dinge. |
§.15.

Erklarung. Die Eigenschaften, die ein | Ding aufer mir besitzt, d.h. die Vor-
stel-[lungen, die seine Betrachtung in meinem | Bewultseyn erregt, kiinnen von
einer | doppeiten sehr wohl zu unterscheidenden || Art seyn. Zuerst Vorstellungen,
die dieses | Ding auch noch mit manchem Andern entwe-|der wirklich gemein
hat, oder doch gemein ha-|ben kann; und solche nenne ich Begriffe, und inso-
fern sie als {Eigenschaften eines | Dinges gedacht wer-|den, Merkmahle | dieses
Dinges.y | Nebst diesen aber mul es | auch zweytens nothwendig noch einige
Vorstel-|lungen in mir erwecken, die nur gerade | diesem Dinge, ganz eigen-
thiimlich wukom-|men, um derentwillen ich aber sage, dafi || ich jetzt dieses und
kein Andres Ding wahr-|nehme; und diese nenne ich Anschau-|ungen. |

Anm. Die Rose, die ich hier vor mir wahrn[elhmle] |, erregt Vorstellungen
in mir, die gum || Theil andre Gegenstinde gleichfalls | erregen kinnen, viel-
leicht auch schon erre-|get haben 2.B, die Vorstellung von einer | rothen Farbe,
von einer wellenformigen | Gestalt der Blitter, von ihrer Schwere u, drgl. |
Diell sind Begriffe. Allein nebst diesen | mull die gegenwirtice Rose auch noch
ei-|nige Vorstellungen in mir erwecken, die | nur ihr eigen sind, weBhalb ich
eben sage, | daB ich jetzt diese und keine andre Rose wahr[elhme, | Derglei-
chen Vorstellungen sind z.B. die | von der bestimi[m]ten Stelle im Raume und |
in der Zeit, die sie gerade einnimmt ul.] dgl. | Diell sind dnschauungen. — Be-
griffe, | weil sie oft wiederkehren, entschlofl man | sich mit eigends fiir jeden
einzelnen erdach-|ten Fortern zu bezeichnen, dnschauun-|gen dagegen sucht
man vergebens durch | Worte auszusprechen ; und selbst die eige-|nen Nalmen,
und die durch Beysetung an-|zeigender Fiir- und Nebenwirter zu eige-|nen
Nahmen gestempelten Nenmwedrter | bezeichnen nicht retne Anschauungen,
sondern | ganze einzelne Gegenstdnde, an denen sich | also nebst Anschauungen
auch noch Begrif-|fe finden. (Uibrigens brauche ich wohl | nicht erst zu sagen,
dal | ich hier das Wort nschau-|ung in einer andern, und | zwar engeren Be-
dentung | nehme, als es einst Kent | genommen hatte.) |

§.16. |
Lehrsatz, Anschanungen kimnen nie Prii-|dicate von Begriffen werden. |
Beweis. Denn da Begriffe stets etwas | Fielfaches bezeichnen; so mull, was
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ei-|nem Begriffe zukbmmt, auch etwas | Vielfaches, mithin kann es nie etwas ||
Einzelnes, also nie eine Anschavung | seyu. |

Anm. Die Rithe, welche gerade dieser | Rose, als solcher zukéifi[m]e, (und
eine An-|schauung ist), kann eben darum nie | einer Andern, also auch nicht
Rosen | iberhaupt (d.h. einem Begriffe} zukom-|men. — Anschauungen kinnen
also nur | Priidicate von solchen Subjecten werden, | die selbst Anschauungen
sind, Z.B. »diese | Rose hat diese Risthes. |

§.17. |
Lehrsatz, Urtheile, deren Subject aus einer (blofien Anschauung | ohne Begriff
be-|steht, sind allemahl) | empirisch. |
Beweis. | Denn | Urtheile, die a priorisch sind, denke ich | mit dem BewuBtseyn
der Nothwendighkeit; || und ihren Grund suche ich in nichts An-|derm, als in
der absoluten Nothwendig-|kett an sich, und in der eigenthiimlichen | Beschaf-

fenheit meines Denkvermagens. | Sie missen also so ausgedriickt wer-|den kin-

nen, daB darin nichts enthalten | sey, dal mich an ein Ding aufer mir zu |
denken néthige, d.h. dall keine dnschau-|ungen darin vorkommen; denn diese |
sind ihrer Erklirung nach (§. [15].) nicht || ohne Vorstellung eines einzelnen
Dinges | auber mir gedenkbar, Ist also das | Subject des Urtheils eine blofie An-
schau-|ung ohne Begrifl; so kann auch das Pri-|dicat unmiglich mit dem
Bewubtsein | der Nothwendigheit daran gekniipfet | seyn, doh. das Urtheil
mub empirisch | seyn. |

Anm. In allen a priorischen Urthei-|len sind also im Subjecte sowohl als |
auch im Pridicate (§. 16.) wesentlich | nur — Begriffe enthalten, Zufillig || aber
kiinnen nothwendige Urtheile | in ihrem Subj auch Ansch gen | enthal-
ten; wenn nihmlich diese mit | solchen Begriffen zu Einem Subjecte ver-|
bunden sind, denen das Pridicat des | Urtheils nothwendig zukimmt. Z.B.
»das | gleichschenklichte Dreyeck, das ich Aier vor | mir anschaue, hat die bey-
den Winkel | an der Grundlinie nothwendig gleich[«]. Oder | »Cajus (ein

{gewisser) Mensch) besteht aus Leib und | Seele.« |

§. 18, |
Erklirung. Ich finde in meinem Geiste das | Vermogen gewisse Gegenstinde
bald | einzeln fir sich, bald tn Ferbindung || mit einander als Ein Ganzes ma den-
ken. | Die Merkmahle (§, 15.), welche mir die Be-|trachtung cines einzelnen
Dinges fiir sich | darbietet, heisse ich fnware Merkmahle des-|selben. Die Merk-
mahle, welche mir die Be-|trachtung eines aus mehrern Theilen zu-{sammen-

gesetzten Ganzen liefert, heisse | ich in g auf seine einzelnen Theile |
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dufiere Merkmahle dieser Theile. | (Auch wohl Ferhilmifbegriffe.) Und | die
Betrachtung eines solchen Ganzen selbst, | nennt man Fergleichung. ||

Anm. Ob etwas innres oder dulieres | Merkmahl seyn soll, kifi[m]t also auf |
die Bestimmung an, was man zu firem | Gegenstande mitzihlen will oder
nicht. Z.B. | dafi die gerade Linie A der Linge nach | gleich sey der Linie B
ist ein dulle-|res Merkmahl von A; dagegen vin inne-|res von jenem Dreyecke,

in welchem beyde | Linien als Seiten vorkommen. |

8.19.]
Zusatz. Die Merkmahle, welche uns | die Beobachtung eines Dinges, oder seine |
Vergleichung mit einem Andern dar-|bietet, sind eine Art von Folgen, deren |
Grund die inge, die wir beobach || und die Beschaffenheit unseres Erkennt-|

nillvermigens ist, (§. 14.} Da nun nicht | atle Folgen ihren Grund bestimmen |
(5. 6.); so diirfte es auch Dinge geben, | aus deren Merkmablen sie selbst, die |
Dinge, nicht bestimmet wiirden. Mithin | kinnt’ es auch Dinge geben, deren
innere | Merkmahle gleich, und anfere doch wne-|gleich wiren. |

Anm. Yon Dingen awfer uns, die wir | als wirklich denken, ist es gewif, dall
sie | durch ihre Merkmalile (innrve sowohl als | anflere) nie panz bestimmet
werden; | denn sie erregen nebst Begriffen auch | noch Anschawungen in uns,
(§. 15.) Da nun | ihrer Erklirung nach || stets nur Begriffe nie aber Anschauun-|
gen verschiedener Dinge einander gleich | genannt werden kinnen; so erhellet, |
dalB Dinge aufler wns, die wir als wirk-|Heh denken, nie villiz aleich heissen
kiin-|nen, denn wenigstens milssen sie in ver-|schiedenen Stellen des Raumes
oder der | Zeit angeschauet werden. Vollko@i[mlen | gleich also (nach der §. 6.
Anm. gegebenen | Erklirung) kinnen || nie wirkliche, sondern nur bloBe Ge-|
darnkendinge (d.h. Zusaii[mensetzungen | mehrerer Begriffe) seyn. |

£20. |

Erklarung. In dieser Ridcksicht (8. 19.) wol-|len wir Dinge, wenn ihre innern
Merk- |mahle {theilweise} glefch sind, unentschieden, ob es | auch alle dullern
sind, ahnliche Dinge | heissen. Die Merkmahle selbst, welche | einander gleich
sind, heissen gledchnahmige., ||

Anm. Dieser Begriff der Aehnlichkeit | umfasset vollkommen alles das, was
man | in der Geometree — ahnlich wm nennen | pllegt. So heissen alle gerade
Linien | einander @hnlich, weil alle Merkmakle | (die Begriffe, die durch Worte
ausdriick-|baren Eigenschaften — nicht dis dn-|schauungen), die eine jede der-
selben, | wenn sie fiir sich betrachtet wird unserm || Erkenntnilivermisgen dar-
bietet, voll-[kommen gleich sind, So leissen Drey-|ecke (und iiberhaupt Figu-
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ren) einander | @hnlich, wenn ihre Winkel und die | Ferhiltnisse threr Seiten
gleich sind; | weil eben dieses die Merkmahle sind, | welche uns die Betrach-
tung eines ein-|zelnen Dreyecks darbietet, — Jedoch | das hat schon vor lingst
der Freyherr | von #alf (in scinen Elementis Mathe-[|seos sowohl als auch in
sciner Ontologia) | gelehrt. Minder beachtet scheint aber | dieses, dab auch
der geometrische Be-|grifl der Gleickheit (Andre nennen es | Aehnlicheit und
Gleichheit) nur eine eigene | Art von Adehnlichkest sey. Gleick (oder | gleich und
dknlich) heissen nihmlich in | der Geometrie zwey raumliche Gegen- |stinde,
wenn alle Merkmahle gleich sind, | die aus der Messung mit einem gemein-|
schaftlichen Mafle hervorgehn. Diese | Gleichheit ist also offenbar keine | vil-
lige, wie wir sie oben {§. 6. Anm.) an-|nalunen; denn hier st noch — Ferschie-
den-|heit des Ortes: sie ist mithin nur eine | Aelnlichkeit, bey welcher ein
gemein-|schafiliches Meaf? mit an den Lingen selbst | gezihlet wird. (§. 19.) -
Wohin diese Be-|merkung fithre, werden wir alshald | schen. |

§.21. |

Lehrsatz. Die innern Merkmahle von B | sind aus den innern Merkmahlen
von A | erkennbar, wenn ich mit dem BewulBitseyn | der Nothwendigheit er-
kenne, dall B die Fol-|ge sey von A |

Bewets. Die innern Merkmahle von B | sind ¢ine Art von Folgen, wovon B und
die | eigenthiimliche Beschaffenheit meines Er-|kenntnilvermgens den Gruad
ent-{halt (§ [19].)}; mittelbarer Weise sind || also chen diese Merkmahle auch
in dem | Grunde von B, d.li. in A und meinem | Erkenntnifivermogen gegrin-
det. — (§. 8.) | Erkenne ich also mit dem BewubBtseyn der | Nothwendigkeit,
dali B die Folge sey von | A; so erkenne ich auch mit eben dicsem | Bewulitseyn
iler Nothwendighkeit, dafl || die innern Merkmahle ven B, i b, B, .. |In A
und in meinem Erkenntniflver-|migen gegriindet seyeny d.i. ich bilde das
Urtheil: | »A wnd mein Er iliver- |migen hat noth figh, b, .. mr
Folge.« | Diell Urtheil st ein & priorisches (8. [11].); | es darf also in dem Sub-
jecte dieses | Satzes (»A und mein Erkenntniliver-|migen«) entweder gar keine

Anschawung | vorhanden seyn, oder sie mull doch nur | zufilliger Weise gewis-
sen Begriffen a, &', .. | so beygesellet seyn, dab das Pridicat | des Satzes (b,
b, ..) anch den Begriffen | a, a', .. alletn zukomme; dergestalt, dall | man den
Satz habe: »a, a', .. haben nothwen-|dig b, b', ... zur Folge«; woraus durch
die | Subsumirung des Minors »A | und unser Erkenntnifivermigen hat a,
a', .« sich | die Gonclusion ergebe; »Also hat A auch b, b’, . [«] | Die Begriffe
a, a', .. welche ver-Jmége des Minors nichts anders seyn kinnen, | als Vorstel-
Tungen, die A und unser Er-|kenntnillvermigen in uns hervorbringt, | sind
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Merkmahle, und zwar | innere Merkmahle von A (§. 18.) Also | erkenne ich
den Satz: »Die innern Merk-|/mahle von A haben nothwendig die innern |
Merkmahle v[on] B zur Folge[«]; d.h. ich kann | die innern Merkmahle der
Folge B | herleiten aus den innern Merkmah-|len ihres Grundes. |

Anm. Begreiflich ist unser Lehrsatz | nicht anwendbar auf den Fall, wo
man || nur aus Erfahrung, und nur it Wahr-|scheinlichkeit schlieBt, »da/?
ein geunsser | Grund A die Folge B hervorbringes. Ha-|ben wir nihmlich erst
dfters wahrgenommen, | dal zwey Erscheinungen A und B einander || beglei-
ten, und dall vornehmlich B nie ausbleibt, | wo A vorhanden ist; so nehinen wir

mit | einem gewissen Grade von Wahrscheinlich- |keit an: B sey die Folge von A.
Je gri-|Ber die Anzahl unsrer Wahrnehmungen, | um desto hisher auch jener
Grad der | Wahrscheinlichkeit, den wir, wenn er sich | bis ins Unberechenbare
versteigt, mora-|lische Gewifheit nennen. In einem sol-jchen Falle er-[lanben
wir uns oft zu sprechen: »B miisse | nothwendig in A pegriindet seyn.« | So
sagen wir ¢.B. der Zucker sey ohne | Zweifel der Grund von jener Siissig-|keir,
die wir in eben dem Augenblicke || empfinden, da wir ihn anf die Zunge | legen. -
Gleichwohl sind wir in solchen | Fillen oft ganz und gar nicht im Stande, | die
Eigenschaften der Folge aus den | Eigenschaften ihres Grundes zu erkli-jren;
oder wer weill s zu erkli-|ren, warum gerade der Zucker jene so an-|genchme
Empfindung in unsern Ge-|schmackswerkzeugen hervorbringe? || Solche Sitze
sind niahmlich von den eche apriorischen | noch sehr 2u un-|terscheiden; nicht
nur {sind sie} mit keinem | BewuBtseyn der Notl ligheit beglei
sie haben nicht einmahl véllige | Gewifheit. |

| sondern

§.22. |
Zusatz. In dufern Merkmahlen des | Grundes kinnen die innern Merkmahle |
der Folge niemahls gegriindet seyn. | Denn dullre Merkmahle sind eine | Art
von Folgen, wovon der Grund, nebst | unserm Erkenntnifivermiigen, in A und |
irgend einem moch anderm Gegenstande | X liegt. Wiren also die innern
Merk-|mahle von B in duBern Merkmahlen | von A gegriindet; so wire B in
A || und X gegriindet; was gegen die Vor-|aussetzung ist, dall B die Folge sey
von A | allein. |

§.27.|
Lehrsatz, Bey solchen Gegenstinden, | wo ich mit dem BewubBtseyn der Noth-|
wendigheit entscheide, was Grund, was | Folge sey; sind — wenn die Griinde
dlin-|lich sind, auch thre Folgen dhnlich, |
Beweis. Wo ich mit dem Bewubtseyn der | Nothwendigkeit entscheide, was
Grund, was | Folge sey; da erkenne ich die innern | Merkmahle der Folge aus
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den innern | Merkmahlen des Grundes (§, 21.). Mithin || bestimmen die innern
Merkmahle des | Grundes jene der Folge. Sind also jene | gleich, so sind es auch
diese. (§.[5].). d.h. | mit andern Worten: sind die Griinde | dhnlich, so sind es
auch die Folgen. (§. 20.). ||

Anm. Wenn also zwey Griinde A und | a @halich sind, d.i. wenn sich gar
kein durch | Worte angeblicher Unterschied unter ihnen | vorfindet; so muli
sich auch unter ihren | Folgen kein solcher Unterschied vorfin-Jden. Mithin,
wenn z.B. in der Folge B awey | vergleichbare Groflen in dem Verhiltnisse |
1:m stehen; so mull es auch in b zwey || solche vergleichbare Grisfen geben,
und | auch sie miissen in dem Verhiltnisse | 1m stehen. — Man nennt solche
Grioflen, | oder iiberhaupt solche Theile der Folgen, || welche auf gleiche Art
bestimmet wer-|den ~ gleichnahmige. |

§.24.|

Zusatz. Bey der V ng des vorste-|henden Lel (8. 23) sind nicht |
nur die ndchsten, sondern auch alle | entfernte Folgen dhnlich. Denn | sind A
und a @hnlich, so sind zufolge | des Lehrsatzes zunichst auch B und b | dhnlich;
sind diese ahnlich, abermahls || zufolge eben dieses Lehrsatzes, auch C und |
€, 5w, |

Anm. Der vorhergehende Lehrsatz (§. 23) | mit diesem Zusatze verbunden
ist fiir | die Mathematik von der gréflesten | Wichtigheit. Zwar in der reinen
Groflen- |lehre, d.h. der Arithmetik[,] findet er keine | Anwendung, weil diese
mit blof abstracten | Zaklen (d.3. bloB mit Begriffen) sich be-Jschiftigt, bey wel-
chen {die Adehnlichkeit zur | villigen Gleichhest | wird. (§. 19, Anm.J) |
| Anders verhiilt es | sich mit der Chronologie®, Geometrie, und | mit den tibri-

gen Theilen der angewand-|ten Griillenlehre, deren Object irgend | ein wirk-
liches Ding awfer uns ist, wo || also zu den Begriffen auch noch Anschau-|ungen

hinzukommen. Hier | Einiges in der gedringtesten Kivrze nur | in Betrefl auf

die zwey erstern Discipli-inen. Wie wir in unserm ganzen | Denken (in unserm
Vorstellen sowohl als | Urtheden) an gewisse Gesetze und Regeln | gebunden
sind; so mull auch nsbe-|sondre dasjenige, was wir uns als e | Ding aufler uns
vorstellen sollen, 3o || mannigfaltiz als es auch abindern kann, | doch nach
gewissen Bedingungen sich im-|mer richten, So mull uns Alles in einer | gewissen
Zeit, und | Fieles (das wir Materie nennen) auch nebstdem noch in einem
e Raume hei So vieles will-[kiibrliche auch in diesem Wann
aund | /Fo bleibt; so gibt ¢s dennoch dabey | gewisse Gesetze, die schlechterdings |

= Dieses Wort ist von Bolzane geindert worden in: » Chronom|[e]tr{i]es.
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nie tiberschritten werden kimnen. Die || Chronologie lehrt diese Gesetze, so
weit | sie die Zeit; die Geometrie, so weit | sie den Raum betreflen, 1. Chrono-||
logte. Tlier gibt es nur zwey Stiicke, die | bloll dnschawung sind, und sich auf |
keine Begriffe bringen (durch keine /For-|te beschreiben) lnssen: a., die {abso-
lutey Stelle, die | irgend ein Augenblick in der Zeit ein-|nimmt, und b., die
absolute Entfernung, die | zwey gegebene Augenblicke von ein-|lander haben.
Hieraus ersieht man schon, | dafl es zwey Arten der Aehnlichkeit in der || Zeit-
lehre geben werde: a., die Hine, | wo ich die Zeitsysterne fiir sich betrachte, |
ohne mich irgend cines gemeinschaftlichen || Zeimafes (zu ihrer Vergleichung)
wu bedienen. Diell ist |

| die Aehnlichkeit in der gewihnlichen Bedeu-[tung dieses Wortes, wo man zwey
Zeit-|systeme (einander) dhnlich nennt, wenn die | verschiedenen Zeitlingen
in ihnen in | gleichen Verhilmissen unter einander || stehen. (Z.B. Die Zeit-
lingen in einer und | eben derselben Arie, die einmahl in | einem schnellern,
ein ander Mahl in | einem langsamern Tacte gesungen | wird.) b. die Andre,
wo ich auch ein | gemeinschaftliches Zeitmafl mit zn den | Zeitsystemen zihle,
mithin | eine | Gleichheit nicht nur der Ferfdlinisse, sondern | der absoluten
Zeitlingen selbst fordere. | 1iel ist es, was man Gletchheit in der ge-|wihnlichen
Bedeutung nennt, Vollkomne | Gleichheit zweyer Zeitsysteme finde | nur dann
statt, wenn auch die Stelfen ih-|rer Augenblicke in der Zeit gleich wiiren, | d.h.
wenn beyde Zeitsystemne in der That | nur Ein und dasselbe Ding wiren. — ||

IL. Geometrie. Im Raume gibt es der An-|schaunngen wesentlich vier: a., die
Stelle, | eines Puncts im Raume; b, die Richtung, | in welcher irgend ein andrer
Punet zu ithm - | und e, die Entfernung, | in der er vor ihm legt; endlich d.,
die | Gegend, in welcher ein Punct aullerhalb | einer Richtung — zu ihr liegt.
Hieraus | ergeben sich demnach wier Arten der | Aehnlichkeit fir rinmliche
Gegenstiin-||de: a., die erste, die in der Glech-|heit nue solcher Merkmahle
besteht, | welche die raumlichen Gegenstinde, jeder | fiir sich betrachtet, dar-
bieten, Dieses | st die gewdhnlich so benannte Adehnlichkeir. | (8. 20.) b., die
zweyte findet statt, wenn | auch die Gegenden® gleich sind. Diel | ist die Achn-
lichkeir zweyer nach einerley | Gegend gewundener Schnecken. ¢., die dri-|te,
wenn auch die Reehtungen gleich | sind. Diel ist die Achnlichkeit jener | zwey
Schnecken, wenn ihre Axen || noch iiberdieB parallel gestellt sind. | d. die vierte
und letzte Art der Aehn-|lichkeit findet dann statt, wenn alle Ent-|fernungen
je zwever und zweyer Puncte | gleich sind. |

& In dieser Aufzihlung bezichen sich die Fille b, ¢ und d auf die Fille d, b und ¢ der
friiheren Aufziblung.
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| Sie ist dasjenige, was man sonst schlechtweg | die geometrische Gleichheit |

| zu nennen pflegt. Diese Gleick-|heit ist aber, wie schon gesagt, keine voll-|
kammene; denn noch kann Verschie-|denheit in der Gegend, in der Richtung ||
und in der Selle vorhan-|den seyn. Nilme man aber Glerchheit | in all diesen
vier Stiicken an, dann hiitte | man in der That nicht zeey — sondern | nur Fin
riumliches Ding vor sich. — || Es bleibt also in der Geometrie nicht we-|niger,
als in der Chronvlogie, dabey, dall | man hier schlechterdings nie viillig gleiche, |
sondern nur immer dfnliche Objecte | vor sich habe; woraus sich ermessen Lifit, |
von welch einem ausgebreiteten Gebrauche | der vorstehende Lehrsate in die-
sen | Wissenschaften sey, - Wienach die Be-|gritndung der Lefie von den Paral-
le-|len, l.h. ein Beweis des el fien Grund-|satzes bey Euklides nur eine leichee |
Folgerung aus diesem Lehrsatze sey, || habe ich bereits in den Betrachtungen |
fiber einige Gegenstande der Elementar-|geomerrie® gezeigr, Nebst dem, was
man | in dieser Abhandlung § 24, 5. 15f, er-{innert findet, sey hier noch folgen-
des | zur mehreren Ervegung dev | Aufmerksambeit fiir unsern Lehrsatz | ange-
fiigt. In allen bisheri-|gen Lehrbiichern der Geometrie wind | ohne den minde-
sten Beweis vor-[ausgesetzt, dabl sich ans jedem gege-|benen Puncte a cine
Linie zichen | oder eine Figur verzeichnen lasse, | die einer gegebenen aus einem
andern | Puncte a verzeichneten — geometrisch | gleich {d.h. gleich und dhnlich}
sey. Wi-|ren die Puncte a und o einander voll-[kommen gleich; so liele sich
dieses | aus dem Grundsatze: » Gleiche Griinde | geben gleiche Folgen« (8, [57)
schlielen; | und wiire sodann nichts 2o erinnern. | Allein, da es nur eine will-
kithrliche | Redensart ist, nach welcher man die | Puncte a unid o gleich nennt,
da sie | im Grunde nur dhalich helssen kin-|{nen, und gewisse Ferschiedenheiten ||
allenlings noch nmter beyden obwalten: so | darf man sich hier auf jenen Grund-|
sarz keineswegs berufen; sondern diese | Annahme kann lediglich nur aus un-|
serm pegenwiirtigen Lehrsatze von der || Aehalichkeit gerechtfertiget werden, |
Hiezu mull man aber vorher bemer-[ket haben {den Grundsatz sy »dafl jeder
Punct dem an-|dern @hnlich sey, d.h. fir sich betrachtet | vollkommen einerley
Merkmahle | darbiete.x MulBl man sich also zur An-|nalime jenes Lehrsatzes,
und des so eben | nur ansgesprochensn Grundsatzes ein-|mahl fiir allemahl
bequemen, um nur | die ersten Lehrsitze in der Geometrie || rechtfertigen zu
Linnen: warum wallte | man nicht noch Einen Schritt weiter | thun, und auch
ten Grundsatz anneh-|men: dafl alle Entfernungen ein-|ander aflick sind; mit
dessen An-|nahme die Lehre von den Parallelen | begriindet ist? — Ich habe wm
Verge-[bung fiir die Linge dieser Anm[e]rk[un]g zu bitten. |

4 Holzano(l).
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§.25. |

Erklirung. Ein Ding heiBt abhingiz | von einem Andern, wenn man das letz-
te-|re sich als gehdrig zum Grunde des er-|stern vorstellt, ohne doch zu bestim- |
men, ob es den ganzen oder nur einen | Theil von seinem nichsten oder von |
seinem entfernten Grunde ausmache. | Tm Gegentheile heifit ein Ding wrab-|
héngig von einem Andern, wenn die-|ses letztere weder der nichste, noch ein |
entfernter Grund, wie auch kein | Theil des nichsten oder eines ent-jfernten
Grundes von jenem erstern | ist. |

{Arm, Abhdngigheit | ist also ein weiterer | Begrill als der des Per-|halintsses der
Folge zu | ifirem Grunde. Denn | Abhiingigkeit hat die Fol-|ge nicht nur von
ihrem | ganzen Grunde, | sondern auch von je-|dem Theile ihres Grun-|des.)

§.26. |
Zusatz, Wenn A abhiingig ist | von X, so sind auch die Folgen von A, d.i. B, C, ||
D, .. abhingig von X, Und im Ge-|gentheile, wenn A unabhingig ist | von X,
so sind auch die Folgen von A, d.i. | B, C, D, ... unabhiingig von X. |

{§.27. Erklirung. Fin | Ding A heiBt bestim[m]-|bar aus den n Dingen | x, y,
2, .., wofern es irgend || ein bestindiges Gesetz | gibt, nach welchem die Be-|
schaffenheit von A aus der | verinderlichen Beschaffen-|heit der n Dinge x, v,
% .. || hergeleitet werden | kann.

Anm. Bestimi[m)- |barkeit ist also ein en-|gerer Begrill als je-|ner der Abhingig-
keit; | aber noch im[mer ein weite-[rer als der des Ferhalt-|nisses der Folge zum
Grund. | Der vollstindige Grund | von A bestehet in der Be-|schaffenheit der
Dinge | x, y, 2, und des Gesetzes, | nach welchem A aus ihnen | hergeleitet

werden soll. |

8. 28. Zusatz. Wenn M | besti{mJbar ist aus A, B, ... | und A bestifi[m]bar
ist aus | den m Dingen x, ¥, ..; B aus | den m Dingen &, 1, .. ; w.s.[w.: so st M
auch bestim[m}-Jbar aus den | (n + m + ..) Dingen x,y, .. &, n, -}

§.29.|
Erklirung. Man sagt, dafl ein Ding | A von den n Dingen x, ¥, 8, .. nach |
willkithrlicher Ordnung abhingig® sey, | wenn es irgend ein gemeinschaftlichey |
Gesetz gibt, nach welchem A aus x, y, 2, . . | so hergeleitet wird, dall es gleich-

b Zuerst hat Bolzano »abhingigs durch »bestimmt ersetzt, dann dieses Wort ge-
strichen und wieder » abhiingige hinzugefigt.
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